Prueba PAU 1 Comunidad Valenciana

Bachillerato de Ciencias de la Naturaleza y la Salud

Soluciones Septiembre de 2011
Opcién A
0 -2 10 -k -2 _
Problema 1. a) B=A-kl = -k = . Para que exista la
1 3 01 1 3-k
L -k -2 2 L
matriz inversa: |B| = 13-k =k -3k+2=(k-1)(k—-2) #0. Hay matriz inversa
si kz12.
-3 -2 . 0 2 0 1
bySi k=3, B= yBl= LAy =1 - .
1 0 B 2(-1 3) (-1/2 -3/2

., (0 —2)0 -2 -2 -6 _
c)SlA:1 31 3 = 3 7 , se tiene:

-2 -6 0 -2 10 -2a -—-6a-20 -2 0
a + [ =-2 , = y por la
3 7 1 3 01 a+p Ta+38 0 -2
igualdad de matrices se obtiene o =1y [ =-3.
d) PP=(1-M)(I-m=1-2M+M?*=1-2M +M =1-M =P
MP=M(l-M)=M-M?=M-M =0
PM=(1-MM=M-M*=M-M =0

Problema 2. a) El vector V, = (121) y el vector V, =(—213) pues la recta s en

Xx=1-2s
. 1 2 1
paramétricas es: {Y=S . Las rectas no son paralelas: _2¢I¢§ y por
z=2+a+3s
3+t=1-2s
tanto se cortan: <—1+2t=s para t=0,s=-1,a =3, en el punto P(3-12).

2+t=2+ag+3s

b) La ecuacidén del plano viene determinada por los vectores direccion de las rectas

x-3 y+1 z-
yelpuntoP: | 1 2 1 [=0 yesenformageneral Xx—-y+z-6=0.
-2 1 3

c) El vector normal del plano es el director de la recta i = (1L,21) y al pasar por el

punto (1,2,1): X+2y+z+D=0; 1+ 22+1+D=0; D=-6; x+2y+z-6=0.
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Problema 3. a) dominio D =0 y recorrido R=[0,).

b) y'= (2x—-x?)e™* =x(2-x)e™*, que se anula en x=0y x=2.

y"'=(x* - 4x+2)e™ y se tiene que:

y"'(0) >0 minimoen (00) y y"(2) <0 méximo en (24e7?).

c) (-0,0) y'<O0, decreciente; (02) y'>0, creciente; (2,0) Yy'<0, decreciente.
d) y"'=(x*-4x+2)e™*, seanulaen x= 2-42 yen X= 2+4/2.

Como en (—00,2—\/5) y'>0, (2—\/_2,2+\/§) y'<O0, (2+\/§,00) y">0, en-

tonces los puntos donde se anula la 22 derivada son puntos de inflexion.

e X 2X 2 _ A
e) limx“e™ =lim— =lim— =lim— =0, aplicando la regla de L'Hdpital.
X 00 x-o g% x-o @% x—o gX
U3
¥y
0.6

Opcion B
3
Problema 1. a) 1T‘ = (lj |T| =1 =£.
2 2 8 8

1 2 1
b) [M*=|M|[* =6°01296, pues [M|=[2 1 1|=6

2 1 -
c) como ‘T_l‘ :%, se tiene que ‘TM 3T_1‘ = |T||M|3ﬁ = |M|3 =6° =216.

Problema 2. a) Sustituyendo el punto (1,1,0) en la ecuacion del plano:

1
(2+2a)1+1+a0-2-6a =0, se obtiene a’=z. Sustituyendo este valor en la

familia de planos se obtiene 10x+4y+z-14=0.
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b) El vector normal de la familia de planos dependientes de a es (2+2ala) y

vector V= (411) de la recta r que tiene la siguiente expresién en paramétricas:

X =4t
y =t deben ser perpendiculares. Por tanto se debe cumplir (411)-(2+2a1,a)=0
z=t
Se obtiene a = -1y al sustituir el valor se obtiene el plano: y—z+4=0.
c) El vector normal del plano y el vector director de la recta han de ser paralelos:
2+2a0 1 _«a

A 1 1 Al ser a =1, se obtiene el plano: 4x+y—-z-8=0

Problema 3. a) La funcién es la distancia entre el punto fijo A(09) y el punto

36— x° , _1 2
B| X, > de la parabola: f(X —E\/X —32x° +324con x[[—6,6]

by £'(%) _1 45 -64x x® —16x _ X(x=4)(x+4)
2 x*-32x2 +324 x*-32¢° +324 /(x> -16)> +68

Se anula x=0,-4,4. Y como:

(-6,—-4) y'<O0 decreciente; (—-4,0) y'>0 creciente

(04) y'<O0 decreciente; (4,0) Yy'>0 creciente
Presenta los minimos relativos en f(-4) = f (4) = V17
c) Afadiendo los valores f(0) =9, f(-6)= f (6) =v/117

Se observa que la mayor distancia es /117 y la menor distancia es 9.

—y?2 2 3
a) [*[ 22X = 2[ 18- % |ix =2 18- X

20

6

=144

0

¥
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