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Problema 1.  Resolvemos el sistema por Gauss: 
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a) Si 1≠α  el sistema es incompatible y si 1=α  el sistema es compatible e 

indeterminado, pues 32)()( <== BrAr . 

b) Como 















−
−

0000
0520
1321

 se obtienen las soluciones: 
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c) Cuando 1=α  los tres planos pasan por una recta (la solución anterior), por 

tanto, pertenecen a un haz de planos. Si 1≠α  el primer plano corta a los 

otros dos, que son paralelos entre sí. 

 

Problema 2. a) Si 
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 se obtiene la recta ),8,3(),,( ttzyxr +−=≡ . 

Como )1,2,2(=PQ , se tiene la recta )5,210,23(),,( ssszyxs +++=≡ . 

b) Igualando las ecuaciones de las dos rectas: 








+=
+=

+=+−

st
s

st

5
2108

233
 se obtiene 1−=s  y 

4=t , que definen el punto )4,8,1(H . Si 
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los valores 2=t  y 6=t  que definen los puntos )2,8,1(−M  y )6,8,3(N . 

 

Problema 3.  b) La función tiene un punto anguloso. Como 5)1( =−f , 12)4( =f  y 

0)2( =f , el máximo está en )12,4(P  y el mínimo en )0,2(Q . 
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Problema 4. Por la semejanza de triángulos se obtiene: 
xt

x
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=
310
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. 

a) Como 53 =t  se tiene 
x
x
+

=
510

70,1
y resulta mx 02,1= . 

b) Despejando en la primera expresión )(tfx =  se tiene tx 61,0= . Luego la 

sombra crece a velocidad constante de sm /61,0 . 
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Problema 1. a) Como 01
121
131

142
≠−=−−−=T tiene inversa. Calculando los me-

nores complementarios: 111 −=T ; 012 =T ; 113 =T ; 221 −=T ; 122 =T ; 131 −=T ; 

132 −=T ; 233 −=T  y por tanto:
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b) Si BTTA 1−= , entonces BIBIBTTTTTAT === −−− 111 . 21 === − ATATB . 

c) 
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Problema 2. a) El punto medio es )7,2,3( −P  y 23),( == PCCPd . El área del 

triángulo es 9)12,6,12(·
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c) La recta intersección de los planos es 
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 y el ángulo de los dos planos es 
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Problema 3. a) La función xy ln=  es continua en [ ]e,1  y derivable en ( )e,1  y por 

tanto se le puede aplicar el TVM de Lagrange:  

Existe al menos un ( )ec ,1∈  tal que 
ce

fefcf 1
1

)1()()( =
−
−

=′ .  

b) De donde se obtiene 1−= ec  y el punto es ))1ln(,1( −− eeP . 

c) La pendiente es 
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Problema 4. a) El coste del marco es yxC 2516 +=  siendo el área 1== xyA . 

Despejando y sustituyendo se obtiene 
x

xC 2516 += . Derivando e igualando a cero: 

02516' 2 =−=
x

C  se obtiene mx 25,1=  e my 8,0= . Como 3

50''
x

C = , corresponde a 

un mínimo pues 0)25,1('' >C . 

b) El coste total será €408,0·2525,1·16 =+=C . 

 


